ELEMENTARNE FUNKCIJE
Vaje - 12. sklop: Eksponentna in logaritemska funkcija

Naloge na vajah

1. Dana je funkcija f s predpisom f(z) = (%)37&3 + 1.

Vv oy

(a) Izracunaj presecisca grafa funkcije f z obema koordinatnima osema. Nato
dokazi, da je funkcija pozitivna, zapisi enacbo vodoravne asimptote in narisi
njen graf.

(b) Narisi graf funkcije ¢ : x — f(|z|) in dolo¢i zalogo vrednosti te funkcije.
2. Resi neenacbo 377! > 57! in skiciraj graf funkcije f(z) = 37! — 372 —4.3%73,
3. Graf funkcije f(z) = ae® poteka skozi tocki A(2,10) in B(8,80). Izracunaj a in b.
4. Resi enacbi

(a) 23oF1 4 92+l — g . gutl

(b) 2320 —9.21c 4 4 =0
5. Resi neenacbe

(a) 9z =52+10 ~ 16

(b) 2 > §(27)?

© ()" <)
6. Resi sistem

(a) 3% — 2V =65, 3 +27 = 13

(b) 2’y =y*, 2% =y°
7. Dokazi formulo za prehod na novo osnovo logaritma.

8. IzraCunaj

(a) log,., (10a® 4 30ab 4 30ab* + 10b%)
(b) 3logg96 — ——

1
logs 2

9. Resi enacbe

(a) logy x + log, x + logg z = 1 + 3 log, %

(b) 8z = zloss="

(c) log(x +3) + log(x + 1) = @

(d) 1+1og(1+ 2? — 2z) = log(1 + %) + 2log(1 — x)
(e) (logz)® =1

10. Graf funkcije f(z) = —2logy x 4 2 vzporedno premakni tako tako, da se bo tocka
T(1,2) preslikala v to¢ko P(—1,1). Zapisi enac¢bo dobljene funkcije in narisi njen
graf.

vy

11. Dolo¢i konstanto n, da bo to¢ka A(3,y) presecis¢e grafov y = —%x +niny =
log,(z + 1) — 1. Za obe funkciji pois¢i tudi inverzni funkeiji.



12.

13.

Ugotovi, ali je f soda oziroma liha

(a) flz) =z
(b) f(z) =log(x + v1+ x?)
(¢) flx) =25

S pomodjo odvoda skiciraj graf funkcije f(z) = In(cosz).

Domace naloge

1.

2.

Dolo¢i definicijsko obmocje funkcije /log (1 — z — 22).

Narisi grafa funkcij f(z) = In(z) in g(z) = 2 + In(z + 3). Dolo¢i vzporednico osi
y, tako da bo sekala grafa v tockah, medsebojno oddaljenih za 3 enote.

Resi neenacbo

(a) log |3z + 1| < 1

(b) 1+%nx + lf}nx > 2

Funkcija f je podana s predpisom
f(z) =[In(z) = 2| + |In(z) — 3|.
a) Doloc¢i definicijsko obmocje funkcije f, zapisi funkcijo f brez znakov za ab-
solutno vrednost in skiciraj njen graf.

b) S pomodjo narisanega grafa resi neenacbo f(x) > 1.

c¢) Al je funkcija f zvezna povsod, kjer je definirana? Odgovor utemelji!
Funkcija f je podana s predpisom f(x) = In(9 — z?).

a) Dolo¢i naravno definicijsko obmodje funkcije f in izra¢unaj njene nicle.

b) Izrac¢unaj in klasificiraj lokalne ekstreme funkcije f ter dolo¢i intervale nara-
SCanja in padanja.

c¢) Skiciraj graf funkcije f in zapisi njeno zalogo vrednosti.

d) Resi neenacbo |f(z)| < In5.

Naj bo f : R — R soda in g : R — R liha funkcija. Ali je funkcija h : R — R,
definirana s predpisom

soda oz. liha?

Naj bodo a,b,c € Rt tako da velja tudi ¢+ b,c — b,a € RT \ {1}. Dokazi, da je
trikotnik s stranicami a, b, ¢, ki zadoScajo enakosti log,,, a +log, , a = 2log,,, a -
log,._, a, pravokoten.

Glede na parameter a € R* \ {1} obravnavaj in resi neena¢ho

2 1
loga(aH— )>O.
z—3




9. Dana je funkcija f s predpisom

(a) Za funkcijo f dolo¢i definicijsko obmodéje, nicle in navpi¢ne asimptote. Izra-
¢unaj tudi lim, . f(z).

(b) Doloci intervale naras¢anja in padanja ter intervale konveksnosti in konkav-
nosti funkcije f. Poisé tudi stacionarne tocke in jih klasificiraj.

(c) Skiciraj graf funkcije f in doloci njeno zalogo vrednosti.



