
ELEMENTARNE FUNKCIJE

Vaje - 12. sklop: Eksponentna in logaritemska funkcija

........................................................................................................................................

Naloge na vajah

1. Dana je funkcija f s predpisom f(x) =
(
1
3

)3−x
+ 1.

(a) Izra£unaj prese£i²£a grafa funkcije f z obema koordinatnima osema. Nato
dokaºi, da je funkcija pozitivna, zapi²i ena£bo vodoravne asimptote in nari²i
njen graf.

(b) Nari²i graf funkcije g : x 7→ f(|x|) in dolo£i zalogo vrednosti te funkcije.

2. Re²i neena£bo 3x−1 > 5x−1 in skiciraj graf funkcije f(x) = 3x−1 − 3x−2 − 4 · 3x−3.

3. Graf funkcije f(x) = aebx poteka skozi to£ki A(2, 10) in B(8, 80). Izra£unaj a in b.

4. Re²i ena£bi

(a) 23x+1 + 22x+1 = 6 · 2x+1

(b) 23−2x − 9 · 21−x + 4 = 0

5. Re²i neena£be

(a) 2x
2−5x+10 < 16

(b) 2x
2
> 1

4
(2x)3

(c)
(
1
2

)x
<
(
1
2

)2
6. Re²i sistem

(a) 32x − 2y = 65, 3x + 2
y
2 = 13

(b) x2y = yx, x3 = y2

7. Dokaºi formulo za prehod na novo osnovo logaritma.

8. Izra£unaj

(a) loga+b

(
10a3 + 30a2b+ 30ab2 + 10b3

)
(b) 3 log8 96− 1

log3 2

9. Re²i ena£be

(a) log2 x+ log4 x+ log8 x = 1 + 1
3
log2

1
4√2

(b) 8x = xlog8 x
12

(c) log(x+ 3) + log(x+ 1) = 1
log2 10

(d) 1 + log(1 + x2 − 2x) = log(1 + x2) + 2 log(1− x)

(e) (log x)x = 1

10. Graf funkcije f(x) = −2 log5 x+ 2 vzporedno premakni tako tako, da se bo to£ka
T (1, 2) preslikala v to£ko P (−1, 1). Zapi²i ena£bo dobljene funkcije in nari²i njen
graf.

11. Dolo£i konstanto n, da bo to£ka A(3, y) prese£i²£e grafov y = −1
3
x + n in y =

log2(x+ 1)− 1. Za obe funkciji poi²£i tudi inverzni funkciji.



12. Ugotovi, ali je f soda oziroma liha

(a) f(x) = x
ax−1

(b) f(x) = log(x+
√
1 + x2)

(c) f(x) = xax−1
ax+1

13. S pomo£jo odvoda skiciraj graf funkcije f(x) = ln(cos x).

Doma£e naloge

1. Dolo£i de�nicijsko obmo£je funkcije
√

log (1− x− x2).

2. Nari²i grafa funkcij f(x) = ln(x) in g(x) = 2 + ln(x + 3). Dolo£i vzporednico osi
y, tako da bo sekala grafa v to£kah, medsebojno oddaljenih za 3 enote.

3. Re²i neena£bo

(a) log |3x+ 1| < 1

(b) 1
1+lnx

+ 1
1−lnx

> 2

4. Funkcija f je podana s predpisom

f(x) = | ln(x)− 2|+ | ln(x)− 3|.

a) Dolo£i de�nicijsko obmo£je funkcije f , zapi²i funkcijo f brez znakov za ab-
solutno vrednost in skiciraj njen graf.

b) S pomo£jo narisanega grafa re²i neena£bo f(x) > 1.

c) Ali je funkcija f zvezna povsod, kjer je de�nirana? Odgovor utemelji!

5. Funkcija f je podana s predpisom f(x) = ln(9− x2).

a) Dolo£i naravno de�nicijsko obmo£je funkcije f in izra£unaj njene ni£le.

b) Izra£unaj in klasi�ciraj lokalne ekstreme funkcije f ter dolo£i intervale nara-
²£anja in padanja.

c) Skiciraj graf funkcije f in zapi²i njeno zalogo vrednosti.

d) Re²i neena£bo |f(x)| < ln 5.

6. Naj bo f : R → R soda in g : R → R liha funkcija. Ali je funkcija h : R → R,
de�nirana s predpisom

h(x) = f(x) +
(g(x)− f(x))2

2
+ g(x)f(x)

soda oz. liha?

7. Naj bodo a, b, c ∈ R+, tako da velja tudi c + b, c− b, a ∈ R+ \ {1}. Dokaºi, da je
trikotnik s stranicami a, b, c, ki zado²£ajo enakosti logc+b a+ logc−b a = 2 logc+b a ·
logc−b a, pravokoten.

8. Glede na parameter a ∈ R+ \ {1} obravnavaj in re²i neena£bo

loga

(
2x+ 1

x− 3

)
> 0.



9. Dana je funkcija f s predpisom

f(x) =
e−x

x
.

(a) Za funkcijo f dolo£i de�nicijsko obmo£je, ni£le in navpi£ne asimptote. Izra-
£unaj tudi limx→∞ f(x).

(b) Dolo£i intervale nara²£anja in padanja ter intervale konveksnosti in konkav-
nosti funkcije f . Poi²£i tudi stacionarne to£ke in jih klasi�ciraj.

(c) Skiciraj graf funkcije f in dolo£i njeno zalogo vrednosti.


