Vaje 7: Determinanta

Naloge na vajah:

1. Permutacija 7, € S5, je dolo¢ena s predpisom:

B 12 nnt+ln-+2 2n
™m=\24 Ton 1 3 m—1)"

(a) Permutaciji 73 in 74 zapisi kot produkt locenih ciklov in kot produkt trans-
pozicij.

(b) S prestetjem inverzij dolo¢i parnost permutacije 7.
2. Permutacija m € Sy je dolocena s produktom ciklov
™ = (1235) (6543) (864) .

Zapisi jo kot produkt loc¢enih ciklov in kot produkt transpozicij. Doloc¢i tudi njeno
parnost.

3. Samo z uporabo definicije determinante izra¢unaj:
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4. S pomocjo razvoja determinante po vrstici oz. stolpcu izracunaj

9 76 85 -t 0 0 0 a
30020 a —t 0 0 0
5304 0] in 0 a3 —t 0 0
75 46 0 : :

10000 0 0 0 a, —t

5. Vemo, da so stevila 20604, 53227, 25755, 20927 in 78421 deljiva z 17. Dokazi, da je
tudi naslednja determinanta deljiva z 17

NN TR
0o Ulwo
NN =2
NG ND O
e IS, BN RN




6. S pomocjo Gaussove eliminacije izracunaj determinanti

(a)

0o 1 0 -1

2 3 -1 0

4 7 2 4

-2 -2 4 -1

(b)

A0 O 0 ao
—1 A 0 0 ai
0 -1 A 0 a
0 0 O A Qp
0 0 0 -1 a,

7. S pomocjo rakurzivne formule izracunaj determinanto

5 2 0 0 0
2 5 2 0 0
0 2 5 0 0
000 - 5 2
0 00 2 5

8. Poisci splosna ¢lena zaporedij, ki sta podani rekurzivno:

(a) ap =1, a1 =4 in a,41 = 4a, — 4a,_1,

(b) ap=1,a; =11in apy1 = ap + ap_1.
9. Dokazi, da za naslednjo determinato velikosti 2n x 2n velja:
a 0 0 b
0 a b 0

(a®—1?)".

O
o o
o
2 O

Samostojno resi: [1, Naloge: 400(d), 401(b), 402(e)], [2, Naloge: 219, 221, 237] in [3,
Naloge: 182, 185, 188].



Primeri izpitnih nalog:

1. Naj bo a realno stevilo. Izracunaj naslednjo determinanto velikosti n x n :

—a 2a
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1 1 1 1 1
2. Resi enacho:
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4 6 e 2(n=2) 2(n—1) 2
3. Dokazi, da za naslednjo determinato velikosti 2n x 2n velja:
b
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