Vaje 9: Inverzna matrika

Naloge na vajah:

1. Dani sta matriki:

2 1 1 -1 2
A=11 2 1 in B= 5 4 =2
11 2 1 0

. - a1 -1 _ _1 AT
(a) Izracunaj A~ z uporabo formule A™" = ——A".

(b) Izracunaj B~! z uporabo linearnega sistema [B|I] = [I|B™].

2. ReSi matricni enacbi:

SBNHREN]
2

31 1 6 2
(b) 2AX —3A=BX,éestaA=| -2 2 4 | inB=| -4 0 8
1 21 2 41

3. Naj bo A € M, (R). Dokazi, da je det A = (det A)""".

4. Naj bo A posevno simetricna realna matrika velikosti n x n, kjer je n liho Stevilo.
Ali je matrika A obrnljiva?

5. Pravimo, da sta matriki A in B podobni, ¢e obstaja taka obrnljiva matrika P, da
velja B = P"'AP. Dokazi, da imata podobni matriki enako determinanto.

6. Naj bo

B a+bi cH+di |
H_{[—c—i—di a_bll,a,b,c,de]l%}

realni vektorski podprostor prostora M, (C).
(a) Zapisi primer baze podprostora H!
(b) Preveri, da je podprostor H zaprt za matriéno mnozenje.

(c) Dokazi, da za vsak 0 # A € H obstaja A~!. Inverz tudi izracunaj!
Samostojno resi: [1, Naloge: 391, 410(b), 421], [2, Naloge: 152, 155(a), 239] in [3,
Naloge: 190, 191, 192].

Primera izpitnih nalog:

1. Resi matri¢no enacbo ATXB = A + (XTA)T, kier je

o 1o 101
A=-|2 -1 0|, B=|110], acR.
0 —1 2 a 1 1

Glede na parameter a doloc¢i rang matrike X. Kaj lahko poves o obrnljivosti matrike
X7



2. Resi matri¢no enacbo A1 X A? = A71CA — 2A71 X A, kjer je

1 0 1 011
A=1(10 -1 1 in C=14 24
1 2 1 011
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