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1. Naj bo a,ajasas ... neskoncéen decimalni zapis realnega stevila x > 0.

(a) Dokazi, da je z = ™, m,n € N, natanko tedaj, ko bodisi obstajata taka
1,7 € N, da velja ay.; = ai, za vsak k > j bodisi obstaja tak j € Ny, da
je ag4; = 0, za vsak k € N.

(b) Naj bodo stevila a, aj, as, ag, . .. enaka. S pomocjo tocke (a) zapisi stevilo
x v obliki ulomka.

2. (a) Skiciraj mnozico kompleksnih resitev enacbe:
=T +8=0.

(b) Pokazi, da je za vsak z € C, |z| = 1, izraz

24241
&=
realen.
3. Ali vrsti
Z\/ﬁln(l—l—\/n—i- —/n) in Zezﬂ
n=1 n=2 ne=n

konvergirata? Odgovor utemelji?

4. Naj bodo f,g,h : R — R funkcije za katere velja

flx) < g(z) < h(z),
za poljuben x € R.
(a) Denimo, da je f(a) = g(a) = h(a), zanek a € R. Z € - § definicijo dokazi,
da je funkcija g zvezna v tocki a, Ce sta funkciji f in A zvezni v tocki a.

(b) Predpostavimo, da je funkcija g zvezna in da imata funkciji f in A niclo.
Pokazi, da ima tedaj tudi funkcija g niclo.
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1. 7 aksiomi za realna stevila in upostevanjem definicij pokazi naslednje trditve:

(a) a,b € R, a < b a® < b
(b) a,beR,0<a<be0< i<
(c) a €R, |af* = a*

)

(d) a,b €R, a® <V & |a| < 0]

2. Dana naj bo funkcija f : C — C s predpisom
f(z) = 2° —102° — 5iz?(2* — 2) + 52 — V3.

(a) Poisci vsa kompleksna stevila z, za katera je f(z) = 0.

(b) Naj bo D = {|z|| f(z) = 0}. Pois¢i maksimum in minimum mnozice D.

3. Zaporedje (z,)nen je podano z rekurzivno formulo

2 +x, + 1
Tl =\ =5

in zaCetnim ¢lenom x; = a > 0. Pokazi:

(a) Ceje a < 1, je zaporedje strogo narascajoce.
(b) Ce je a > 1, je zaporedje strogo padajoce.

(c) Za vsak a > 0, je zaporedje konvergentno. Izracunaj limito.

> 1
2

9(0) > 3.

4. Naj bo f:[0,1] — [0, 1] padajoca zvezna funkcija z lastnostjo f(0) — f(1) >
in g : [0,1] — [0, 1] naras¢ajoca zvezna funkcija z lastnostjo g(1) —
Dokazi, da obstaja tako realno stevilo ¢ € [0, 1], da je f(c) = g(c).
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1. V mnozici kompleksnih Stevil poiséi resitve enacbe:

Al =idz(z2 1),

2. Zaporedji (pn)nen in (¢n)nen sta podani rekurzivno:

2

=gz in G =

1
3 )

T, 5 . _ 3,5
Pn+1 = 10pn 10Qn mn qn+1 = 1Opn 10Qn .

(a) Pokazi, da za vsak n € N velja p,, + ¢, = 1.

3. Naj bo vrsta Y ° | a, absolutno konvergentna in naj bodo njeni ¢leni razliéni

od —1. Dokazi, da so absolutno konvergentne tudi vrste:

(2) 20 T8
(b) 3202 an,

2
(¢) 302, 1o

4. Dolodi realni stevili a in b, da bo funkcija f : R — R s predpisom

atan (1—x)42be! ~*—2b

T3 ; r<l1
fz) = 22—® 1< <2
et 228§ o>

zvezna.
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1. (a) V mnozici kompleksnih stevil resi enacbo:
P4t =P =0,
(b) Naj bo n € Ny. Dokazi:

[Re (z*"1)| < (2n+1) |2|*" |Re(2)] .

2. Zaporedje (a,)nen je podano rekurzivno:

1
1+a,

a;=1 In a, =

(a) Pokazi, da je zaporedje omejeno.

(b) Dokazi, da je zaporedje Cauchyjevo in izrac¢unaj njegovo limito.

3. Izracunaj limiti:

1— cos (Z£
lim ¢ in lim M .
e—0  sin‘“z v—1 1 — /&

4. (a) Poisci primer funkcij f,g : R — R z lastnostjo: funkcija ¢ ni zvezna v
tocki a € R, funkcija f o g pa je zvezna v tocki a.

(b) Naj bo funkcija f : R — R strogo monotona in zvezna, za funkcijo
g : R — R pa v tocki a € R obstajata leva in desna limita. Dokazi: ¢e
funkcija g ni zvezna v tocki a, potem tudi funkcija f o g ni zvezna v tocki
a.



