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1. Naj bo n > 2 naravno stevilo in K = {z € C | |z| = 1} mnozica vseh
kompleksnih $tevil, ki lezijo na enotski kroznici. Funkcija ¢ : K\{1} — C je
podana s predpisom

2" =1

z2—1"

p(z) =

(a) Doloci ¢! (R).
(b) Naj bo n = 5. Resi enac¢bo p(z) = 1.

2. Poisci naravno definicijsko obmocje D funkcije

V2r+1

T In(222 — 2%)

f(z)
Doloci tudi tista od stevil sup Dy, inf Dy, max Dy in min Dy, ki obstajajo.

(2n—1)N

3. Dano je zaporedje s splosnim ¢lenom a,, = ReIn

(a) Dokazi, da je zaporedje (a,) konvergentno.

(b) Ugotovi ali vrsta > - | a, konvergira?

n=1

4. Doloc¢i realni stevili a in b, da bo funkcija f : R — R s predpisom

a+(l:)(.)[sx(]7r:v) S r<?2
f(z) = b+1 ;=2

. -1
(eﬁ+b> ;x> 2

zvezna v tocki z = 2.
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1. Dana je mnozica A = {z € C | Re(z%) > 0 in |z| > 1}

(a) Skiciraj mnozico A.

(b) Za katera naravna Stevila n je (@”) € A?

2. Naj bo podana mnozica B = {q € Q | |2]¢|—1| < |¢+1]|} in funkcija f : R - R
s predpisom f(z) = [2?]. Dolo¢i infimum, supremum, minimum in maksimum

mnozice BN f~! ((%, %)), ¢e obstajajo.

3. Dokazi, da je zaporedje (a,)nen, ki je podano s splosnim ¢lenom

1 1 1
= + ...
vn+1l Vn+2 V2n

monotono in divergentno.

Qn

4. Naj bo f : [—1,1] — R poljubna funkcija, za katero velja, da za vsako tocko
(z,y) njenega grafa velja 2% + y? = 1. Doloci §tevilo tock, v katerih f mora
biti zvezna. Odgovor utemelji.
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1. Naj bo n poljubno naravno stevilo. Dokazi, da je \/n + /n iracionalno stevilo.
Opomba: ce tega ne znas dokazati za poljubno naravno stevilo n, dokazi le
za primer, ko je n poljubno prastevilo (15 tock).

2. Skiciraj mnozico kompleksnih stevil z, ki zadosc¢ajo neenacbi:

V|22 =24 Im(z) > Re(z).

3. Izracunaj limiti:

sin(2x)

lim ———
=0 /1 +4x —1

: : 1
in lim (1 4 22e”) T=cose |
z—0

4. Naj bo f : [a,b] — R zvezna funkcija in [a,b] C f ([a,b]). Dokazi, da obstaja
tak ¢ € [a,b], da velja f(c) = c.
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1. Poisci vsa kompleksna Stevila z, za katera velja:
(22 =1)"+1=(+D)"+(z—1)*

Resitve prikazi tudi v kompleksni ravnini.

2. Zaporedje (an),,cy je podano rekurzivno:

a =3 in a, = vV1ba, — 14.

Dokazi, da je zaporedje monotono in omejeno ter izracunaj njegovo limito.

3. Podano naj bo tako zaporedje (a,), da je a,, > 0 za vsako naravno Stevilo n.
Dokazi ali ovrzi:

kon-

(a) Ce je vrsta Zf;l a, konvergentna, potem je tudi vrsta Zzozl li’;
vergentna.

o

e an kon-

(b) Ce je %1 < 1 za vsako naravno stevilo n, potem je vrsta

an

vergentna.

4. Dana naj bo zvezna funkcija f : (a,b) — R in realna stevila ¢, cs,...,¢, €
(a,b). Dokazi, da obstaja tako realno stevilo d € (a,b), da velja:

fld) = \/f(01)2 + f(62)2+ oo flen)? |
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1. Naj bo A neprazna navzgor omejena podmnozica R in
B={-alac A}.
Dokazi, da je mnozica B navzdol omejena in da velja
inf B=—supA.

Opomba: vsak korak dokaza ustrezno utemelji.

2. Naj bo a, = sinn, n > 1. Dokazi, da je zaporedje (ay), .y divergentno.
Pomoc¢: zaporedje (a,,) izrazi rekurzivno.
3. Ali vrsti
- 3mn® - 1+4
> T
£=1-3-5-...-(2n+1) f=2+4+...+2n

konvergirata? Odgovor utemelji.

4. Ali obstajata zvezna funkcija f : I — R in Cauchyjevo zaporedje (x,), tako
da zaporedje (f (x,)) ne bo Cauchyjevo? Odgovor utemelji.

5. Za katere vrednosti parametra a,b € R je funkcija

1 = .
Z<a—e2w> 7 x <0

f(z) = a+b ;o x=0
bz+sin(2x)
az+sin(3z) ;x> 0

zvezna?
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1. Preslikava f : C\{0} — C je podana s predpisom f(z) = zl?l. Naj bo
K={2€C|0<|z| <1}. Izracunaj f(5—>517) in doloci f~1(K) ter f~* ({1}).
Pomo¢: sliko preslikave f izrazi s polarnimi koordinatami.

2. Podana je funkcija

sin(ax) .
1+m ;<0
flz) = b =0

x .
Tm—l—a ;x>0

(a) Dolo¢i a in b tako, da bo funkcija f zvezna v tocki 0.

(b) Naj bo
- n(fl)n
an =1 (‘m)

za vsak n € N. Pokazi, da je vsak ¢len zaporedja (a,) definiran in razisci
konvergenco.

3. Ali vrsti
2 o

n i 14+ 2n
2"(3n + 1) Zn(n—i— 1)

[M]#
5

n=1

konvergirata? Odgovor utemelji.

4. Naj bo f: R — R taka nenicelna funkcija, da velja

flzy) = f(z)f(y)

za vse x,y € R. Dokazi:

(a) Za vsak n € Nje f (™) = (f (x))".

(b) Ce je funkcija f zvezna v 1, potem je zvezna na mnozici R\{0}.



