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1. Naj bo podana mnozica

M = {z € (0,1) | x v decimalnem zapisu vsebuje natanko dve devetici,

pri ¢emer se vsaj ena devetica pojavi na prvih treh mestih}

Doloéi inf M in sup M. Ali obstajata tudi min M in max M? Svoje ugotovitve
utemelji z dokazom. (20)

2. 'V mnozici kompleksnih stevil resi enacbo:

2 —52(222 — 1)+ 52%(22 —2) + 2 — V3 =0. (25)

3. Naj bosta z in w kompleksni stevili z lastnostjo z +Z = 27 in w + W = —ww.
(a) Dokazi, da za poljubno naravno stevilo n velja
(z=1)" = (w+1)" <2. (15)
(b) Najbow = w Za katera kompleksna stevila z (z lastnostjo z +Z = 22)

velja
[(z=1)" = (w+1)"| =27 (15)

4. Naj bo zaporedje (a,)neny podano z rekurzivnim predpisom

. 1 (a, 3
ap =6 in an+1:§ ?+a_ .

(a) Pokazi, da je zaporedje (a,) omejeno. (10)

(b) Dokazi, da je zaporedje (a,) konvergentno in poiséi njegovo limito. (15)
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1. Naj bo a € R in (z,),en aritmeticno zaporedje podano z rekurzivnim predpisom
rne€R in z,=x,+a.

Dokazi, da je zaporedje (x,)n,en Cauchyjevo natanko tedaj, ko je a = 0. (20)

2. Preveri, ali je zaporedje (2, )nen s splosnim ¢lenom
x, = arctan(1) + arctan(2) + ... + arctan(n)

konvergentno. Odgovor utemelji. (15)
3. Naj bodo ¢y, ¢y, c3,c4 € N. Zapisi vse pogoje, da bo vrsta

= (c1-n)!(cy - n)!
Z (cg-n)!(cq - n)!

n=1

konvergentna? Ali vrsta konvergira za ¢; = 2, co =3, c3 =1 in ¢4 = 47 (20)

4. Naj bo f : [a,b] — R zvezna funkcija. Dokazi, da je tudi funkcija |f| zvezna na
mnozici [a, b]. Ali velja tudi obrat te izjave? Odgovor utemelji. (25)

5. Naj bo f : R — R taka zvezna funkcija, da za nek a € R velja f(f(a)) = a. Dokazi,
da obstaja tak b € R, da je f(b) = b. (20)



