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Navodila:

• �as re²evanja je 120 minut.

• Ugasni in odstrani mobilni telefon.

• Uporaba knjig in zapiskov iz predavanj ter vaj ni dovoljena.

• Pozorno preberi vsako vpra²anje in vsak odgovor skrbno utemelji.
Odgovori brez utemeljtve ne bodo to£kovani.

• Pi²i £itljivo; neberljivi odgovori ne bodo to£kovani.

• Dovoljeni pripomo£ki so: kemi£ni svin£nik, svin£nik, radirka, A4 list s formulami.

........................................................................................................................................

1. [25] Podana je preslikava

F : R2 → [0,∞)

F : (x, y) 7→ x2 + y2.

(a) Ugotovi, ali je F injektivna oz. surjektivna. Svoje trditve dokaºi ali s protiprimerom
ovrºi.

(b) Zapi²i in skiciraj mnoºici F−1({4}) ter F−1([1, 9]).
(c) Ali je funkcija F, zoºena na mnoºico A = {(x, y) ∈ R2 |x = 0 ∧ y ≥ 0} injektivna oz.

surjektivna? Odgovor utemelji.

2. [15] Podani sta funkciji f, g : R→ R s predpisoma

f(x) =


−x− 1, x < −2
−x2 + 5, −2 ≤ x ≤ 1

4, x > 1
in g(x) =

{
2x− 2, x ≤ 0
−2, x > 0

.

Zapi²i predpis funkcije f ◦ g, nari²i njen graf in dolo£i zalogo vrednosti te funkcije.

3. [25] Naj bo f : R \ {0} → R funkcija s predpisom f(x) = 1
x2 . Dane so mnoºice

A = f ([3,∞)) , B = f−1 ([−2, 4]) in C = f
({√

n
n+1
| n ∈ N

})
.

(a) Zapi²i in skiciraj mnoºici A in B v R.
(b) Dolo£i in�mum, minimum, supremum in maksimum (£e obstajajo) mnoºic A, B in C.

Odgovor za in�mum mnoºice C tudi dokaºi.

4. [15] Naj bosta f : B → C in g : A→ B funkciji ter naj bo f ◦ g : A→ C njun kompozitum.

(a) Dokaºi: £e je funkcija f ◦ g surjektivna, potem je f surjektivna.
(b) Naj velja A = B = C = R. Poi²£i taki funkciji f in g, da bo f surjektivna, f ◦ g pa ne.

5. [20] Dani sta mnoºici v R2:

A = {(x, y) ∈ R2 | y2 = −x2

4
+ x} in B = {(x, y) ∈ R2 | x2 − 4x− 4y2 = 0 ∧ y ≥ 0}.

(a) Skiciraj mnoºici v ravnini in zapi²i mnoºico A∩B, tako da na²teje² vse njene elemente.
(b) Utemelji, ali katera izmed mnoºic A oz. B predstavlja graf kake realne funkcije realne

spremenljivke? �e je odgovor da, zapi²i domeno in funkcijski predpis te funkcije.


