
ELEMENTARNE FUNKCIJE

Vaje - 11. sklop: Trigonometri£ne funkcije

........................................................................................................................................

Formule

1. Osnovne zveze:

(i) cos2 x+ sin2 x = 1

(ii) tanx = 1
cotx

(iii) 1 + cot2 x = 1
sin2 x

(iv) 1 + tan2 x = 1
cos2 x

2. Formule za komplementarne kote:

(i) sin(π
2
− x) = cos x , cos(π

2
− x) = sin x

(ii) tan (π
2
− x) = cot x , cot (π

2
− x) = tan x

3. Adicijski izreki:

(i) sin(x± y) = sin x cos y ± cosx sin y

(ii) cos(x± y) = cos x cos y ∓ sinx sin y

(iii) tan(x± y) = tanx±tan y
1∓tanx·tan y

4. Formule za ra£unanje dvojnih kotov:

(i) sin(2x) = 2 sinx cos y , cos(2x) = cos2 x− sin2 x

(ii) tan(2x) = 2 tanx
1−tan2 x

5. Formule za ra£unanje polovi£nih kotov:

(i) sin x
2
= ±

√
1−cosx

2

(ii) cos x
2
= ±

√
1+cosx

2

(iii) tan x
2
= 1−cosx

sinx

6. Formule za pretvarjanje produkta v vsoto:

(i) sinx · sin y = −1
2
(cos(x+ y)− cos(x− y))

(ii) sinx · cos y = 1
2
(sin(x+ y) + sin(x− y))

(iii) cosx · cos y = 1
2
(cos(x+ y) + cos(x− y))

7. Formule za pretvarjanje vsote v produkt:

(i) sinx+ sin y = 2 sin x+y
2

cos x−y
2

(ii) sinx− sin y = 2 cos x+y
2

sin x−y
2

(iii) cosx+ cos y = 2 cos x+y
2

cos x−y
2

(iv) cosx− cos y = −2 sin x+y
2

sin x−y
2



Naloge na vajah

1. Dokaºi, da je (sinx)′ = cosx.

2. Dana je funkcija s predpisom f(x) = sinx
cos2 x

.

(a) Za katere vrednosti spremenljivke x na intervalu (π
2
, 3π

2
) velja neenakost f(x) <

0.

(b) Pokaºi, da je funkcija f periodi£na in skiciraj njen graf.

3. Poi²£i osnovno periodo funkcije f(x) = 2 sin(3x)− 1.

4. Dana je funkcija s predpisom f(x) = cos x− sinx.

(a) Zapis predpisa funkcije f preoblikuj tako, da bo v njem le funkcija sinus.

(b) Zapi²i ni£le funkcije f in to£ke, v katerih funkcija f doseºe najmanj²o oziroma
najve£jo vrednost ter nari²i njen graf na intervalu [−2π, 2π].

5. Ali je funkcija f , podana s predpisom f(x) = | tan(x − π
2
)|, periodi£na? �e je,

kak²na je njena osnovna perioda?

6. Dan je izraz A = cos2 x− sin2 x+ sin(2x).

(a) Pretvori izraz A v produkt.

(b) Za katere vrednosti parametra m ima ena£ba A = m realne re²itve?

(c) Re²i ena£bo A =
√
2.

7. Re²i ena£be:

(a) 3 cos2 x− sinx cosx = 2

(b) cosx = 3 sin x
2
cos x

2

(c) sin2 x = 2(sinx cosx+ 1)

(d) sinx+ 2 cosx = 1

(e) cosx+ cos(7x) + cos(4x) = 0

8. Re²i neena£bi:

(a) 2 cos(x− π
4
) < 0

(b) 5
4
sin2 x+ 1

4
sin2(2x) > cos(2x)

9. Izrazi funkcijo arctanx s funkcijo arcsinx.

10. Naj bo f(x) = cos(arcsinx). Izrazi funkcijo f brez kroºnih in trigonometri£nih
funkcij.

11. Skiciraj grafa funkcij:

(a) f(x) = sin(arcsin x)

(b) g(x) = arcsin(sin x)

12. Re²i ena£bo
arcsinx+ arccos(2x) =

π

6
.



Doma£e naloge

1. Re²i ena£be:

a) 3 sinx− sin2 x = cos(2x) + 3.

b) sinx · sin(3x) = sin(5x) · sin(7x).
c) arccos(cos(−5π

4
)) = x.

(d) sin2 x
2
− cosx− 1

2
sinx = 0

2. Dokaºi, da za vsako realno ²tevilo x ∈ (−3π
2
, π
2
) velja enakost

2

1− sinx
= tan2

(x
2
+
π

4

)
+ 1.

3. Re²i ena£bo
sinx+ 2 cosx+ 2 = 0.

4. Funkcija f je podana s predpisom

f(x) =
2 sinx+ tanx

sinx
.

a) Dolo£i de�nicijsko obmo£je funkcije f in izra£unaj njene ni£le.

b) Ugotovi, ali je f liha oz. soda.

c) Ugotovi, ali funkcija f v to£ki z absciso x = π
4
pada oz. nara²£a.

5. Re²i ena£be oz. neena£be:

(a) 1
2
cosx− sin2 x cosx = 0,

(b) 2 cos2 x+ sin(2x) = 2,

(c) sin(2x)− cos(x
2
) = 0.

6. Nari²i grafa funkcij:

(a) f(x) = tan(arctan(x)),

(b) g(x) = arctan(tan(x)).


