ELEMENTARNE FUNKCIJE
Vaje - 3. sklop: Realna stevila

Naloge na vajah

1. Naj bo p prastevilo. Dokazi, da je /p iracionalno $tevilo.
2. Dokazi, da je Stevilo V2 + /3 iracionalno.

3. Naj bo ¢ nenicelno racionalno $tevilo, x in y pa naj bosta iracionalni stevili in naj
velja x > 0.
(a) DokaZzi, da so stevila \/z, ¢ + x in gz iracionalna.
(b) Ali lahko kaj podobnega poves o tevilih = 4y, 2y in /g7
4. Dolo¢i supremum, infimum, minimum in maksimum naslednjih mnozic, ¢e obsta-
jajo.
(a) A={1+1|neN}CR
(b) B={reN|z?<5}CR
(¢) C={zeQ|2*?<5}CR
(d) D={*=|neN}
) E = {1+12 l|zeR}CR
f)y F={x €]0,1] | z ima v decimalnem zapisu vsaj dve trojki} C R

(e
(
5. Podana je funkcija f s predpisom
- x>0
)=+
f(z) {:U, z <0.

(a) Skiciraj graf funkcije f.
(b) Ugotovi, ali je f injektivna oziroma surjektivna.
(c) Dolo¢i minimume, maksimume, supemume in infimume (¢e obstajajo) mnozic
Zs, f((=1,1)), f([=1,0)), f((=00,0]), f([0,1]), f7H((—=1,1)).
Domace naloge

1. Dokazi, da je Stevilo log, 3 iracionalno.

2. Naj bo n € N. Dokazi, da je §tevilo v/n bodisi naravno bodisi iracionalno.

3. Dolo¢i supremum, infimum, minimum in maksimum naslednjih mnozic, ¢e obsta-

jajo.

(a) A={2?—6x|2z>0} CR
(b) B:{x2+x |z e (=1,1)}
(c) C={53 | meN}

2+4

4. Naj bo f: R\ {0} — R funkcija s predpisom f(z) = -5. Dane so mnoZice

A=f(3,2), B=f"(-24]) in Ozf({\/nIHMEN}).



(a) Zapisi in skiciraj mnozici A in B v R.
(b) Dolo¢i infimum, minimum, supremum in maksimum (¢e obstajajo) mnozic
A, B in C. Odgovor za infimum mnozice C' tudi dokazi.

5. Naj bo f:[0,1) x [0,1) — R funkcija s predpisom f((z,y)) =z +y.

(a) Skiciraj mnozico A = [0,1) x [0,1) v ravnini R? in mnoZico f(A) na realni
osl.

b) Dolo¢ mnozici f~1([2,00)), in f~1({3}) in ju skiciraj v R2

( ,00)), 2}) inj y

(c) Dolodi infimum, minimum, supremum in maksimum (¢e obstajajo) mnozic

A=f((0.5]x{3}) in B=f({(7,0) | neN}).



