Oddelek za matematiko in racunalnistvo FNM UM

Izpit pri predmetu Analiza I
17. 9. 2020

.....

vse odgovore natanéno utemelji ter jih jasno in nedvoumno podaj. Dovoljena sta najvec
dva A4 lista s formulami, reSene naloge so prepovedane. Cas reSevanja je 120 minut.

1. [25] Za katere realne vrednosti parametra x, = # %, vrsta

Z(_1>n (3x — 4)"

n=1

konvergira? Za vsak tak x izracunaj tudi vsoto vrste.



2. [25] Naj bo f : R — R zvezna funkcija, za katero velja lim f(x) = a in
T—00
lim f(x) = b, kjer sta a,b € R. Dokazi, da je f omejena funkcija.

T—r—00



3. [25] Naj bosta a,b € R, 0 < a < b. Dokazi

b—a b+vVb2+1 b—a
< In

- < .
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Pri dokazu lahko uporabite Lagrangeov izrek za funkcijo, ki je podana s predpisom

f(x) =In(x + V22 +1).




4. [25] S pomocjo prvega in drugega odvoda ¢imbolj natancno skiciraj graf funkcije
f, ki je podana s predpisom

f(z) = arctan (1 + %) :
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vse odgovore natan¢no utemelji ter jih jasno in nedvoumno podaj. Dovoljena sta najvec
dva A4 lista s formulami in priro¢nik, reSene naloge so prepovedane. Cas reSevanja je
120 minut.

1. [25] Naj bo
M ={z€C|Re(z) >0, |2| <1}.

Dokazi, da za vsak z € M obstaja w € M, da je



2. [25] Izra¢unaj limiti zaporedij a in b, kjer je
(a) a, =n(n+ v/4n —n?3), za vsak n € N,
(b) b1 — 17 bn+1 —

bn+1,zavsakn€N.



3. [25] Za katere realne vrednosti parametra x, x # %, vrsta

;(_1)71 (3x — 4)n

konvergira? Za vsak tak x izracunaj tudi vsoto vrste.



4. |25] Naj bo f : R — R zvezna funkcija, za katero velja lim f(z) = a in
T—00
lim f(x) = b, kjer sta a,b € R. Dokazi, da je f omejena funkcija.

T—r—00



