UM FNM, Oddelek za matematiko in racunalni$tvo

1. test pri predmetu Analiza I
25. 4. 2019

Navodila: Pripravi osebni dokument. Ugasni in odstrani mobilni telefon. Pisi
Citljivo, vse odgovore natan¢no utemelji in jih nedvoumno podaj. Dovoljena
sta dva A4 lista s formulami in priro¢nik, reSene naloge so prepovedane. Cas
reSevanja je 120 minut.

1. [25] Naj bo a € R. Dana je mozica

1
Aa:{ |x20}.
1+ o

V odvisnosti od realnega parametra a, dolo¢i inf A,, min A,, sup A, in
max A, v R, ¢e obstajajo.

2. [25] Dokazi, da na poljubnem odprtem intervalu obstaja
(a) 8tevilo oblike b+/3, kjer je b € Q;
(b) &tevilo oblike a + bv/3, kjer je a € Z in b € Q.

3. [25] Naj bodo z1, 29,23 € C, za katera velja |z;| = |22] = |z3) = 1 in
21 + 23 + 23 # 0. Dokazi, da je

2129 + 2923 + 2321
21+ 29 + zZ3

= 1.

4. |25] Resi spodnji nalogi.

(a) Naj bo ¢ € R in naj bosta a in b zaporedji, za kateri velja lim a, = ¢
n—oo

in
2 2 2
ait+as+...+a;,

n

b, = za vsak n € N.

Dokazi, da je tedaj lim b, = %
n—oo

(b) Ali obstajata konvergentno zaporedje b in divergentno zaporedje a,
tako da je
_ai+a+...+al

n

b, za vsak n € N7




