Vaje 9: Barvno kriti¢ni grafi

1. Naj bo G spoj grafov C5 in K. Dolocite x(G). Ali je G barvno kriti¢en
graf?

2. Dokazite, da za vsak k-kriticen graf velja: (G) > k — 1.
3. Naj bo G k-kritic¢en graf. Dokazite, da veljata naslednji dve trditvi.

(a) Za vsako vozlis¢e v grafa G obstaja dobro k-barvanje grafa G, v katerem
ima en barvni razred le vozli¢e v, v okolici vozli¢a v (N (v)) pa se pojavi
vseh ostalih k£ — 1 barv.

(b) Za vsako povezavo e = xy grafa G velja, da vsako dobro k — 1 barvanje
grafa G — e vozlis¢ema x in y priredi enaki barvi.

4. Za vsak n > 4, n # 5, konstruirajte 4-kriti¢en graf na n vozlis¢ih.

5. Dana sta grafa G in H. Naj bo V(G) = {uy,us,...,u,}, n > 2. Naj bo
G * H graf, ki ga dobimo na naslednji na¢in. Najprej nariSemo eno kopijo
grafa G in n kopij grafa H, ki jih ozna¢imo s Hy, Hs,. .., H, (kopija H;
ustreza vozliséu w;). Nato za vsak i € {1,2,...,n} vsa vozlis¢a kopije H;

v

(a) Dokazite naslednjo trditev.
Ce je A(G) =n — 1, potem je x(Gx H) = x(G) + x(H) — 1.

(b) Ali velja naslednja trditev?
Ce je A(G) = n—1 ter sta grafa G in H barvno kriti¢na, potem je tudi
graf G x H barvno kriticen.



