Vaje 5: Dominantne mnozZice

1. Dokazite, da je v(G) < 2 za vsak graf G z diametrom vsaj 3.
2. Naj bo G povezan graf z diametrom 2. Dokazite, da je v(G) < §(G).

3. Naj bo d najvecje tako Stevilo, da obstaja d paroma disjunktnih podmnozic
mnozice vozlis¢ grafa G, za katere velja, da so dominantne mnozice grafa G.
Dokazite: d < 6(G) + 1

4. Dokazite: v(GOH) < min{y(G) - |V (H)|,v(H) - |V(G)|}.

5. Mnozico Dy, C V(G), k > 1, imenujemo k-dominantna mnozica grafa G, ¢e
ima vsak z € V(G) \ Dy vsaj k sosedov v mnozici Dy. Z v ozna¢imo moc
najmanjse k-dominantne mnozice grafa G.

(a) Utemeljite, da za vsak graf G velja naslednja neenakost: v (G) > v(G).

(b) Navedite primer neskon¢ne druzine grafov G; z lastnostjo 12(G;) =
~(G;) in primer neskon¢ne druzine grafov H;, za katere bo veljalo vo(H;) >

V(Hi).
(c) Dokazite, da za vsak povezan graf G velja: v3(G) > v(G) + 1.



