
Vaje 4: Prirejanja in pokritja

1. Dana sta grafa G in H, prikazana na sliki 1. Ali kateri izmed njiju premore
popolno prirejanje? Utemeljite.

Slika 1: Grafa G in H iz naloge 1

2. Vsak u£enec ima seznam k knjig, ki si jih ºeli izposoditi. Vsaka od knjig se
pojavi na to£no k seznamih u£encev. U£enci bi si isto£asno izposodili vsak
po eno knjigo s svojega seznama. Najve£ koliko u£encev lahko dobi knjigo?

3. S pomo£jo König-Egervaryevega izreka dokaºite Hallov izrek.

4. Naj bo G graf, ki premore popolno prirejanje.

(a) Dokaºite, da je v grafu G velikost poljubnega maksimalnega prirejanja
enaka vsaj polovici velikosti najve£jega prirejanja.

(b) Konstruirajte neskon£no druºino grafov, da bo za vsak graf te druºine
veljalo naslednje: velikost nekega maksimalnega prirejanja je enaka po-
lovici velikosti najve£jega prirejanja.

5. Dolo£ite velikost najmanj²ega vozli²£nega pokritja grafa s slike 2. Dolo£ite
tudi velikost najve£je neodvisne mnoºice tega grafa.

Slika 2: Graf iz naloge 5

6. Dokaºite: τ(G) = |V (G)| − α(G).
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