POTENCE Z RACIONALNIM EKSPONENTOM

Definicija 1 Naj bo a> 0. Tedaj za poljubni nm € Z, n > 0, definiramo

m n
n

an = yxm



Trditev 2 Naj bosta ab > 0. Tedaj so za poljubna,g € Q naslednje trditve

resnicne.
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2. — = (—) =aP’.
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3. a—p = a9,
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4. (@")9 =aPa.

5. &-bP=(a-h)’.
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10.
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12.
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14.

@

Neenakostfa> 1 velja natanko tedaj, ko je bodisia 1in p > 0 bodisi
a<linp<O.

Neenakostfa< 1 velja natanko tedaj, ko je bodisia 1in p < 0 bodisi
a<linp>0.

Enakost B = 1 velja natanko tedaj, kojea 1ali p = 0.

Neenakostfa< bP velja natanko tedaj, ko je bodisia b in p > 0 bodisi
a>binp<0.

Enakost &= bP velja natanko tedaj, kojea b ali p=0.

Neenakostfa< al velja natanko tedaj, ko je bodisia 1in g > p bodisi
a<ling<p.

Enakost B = a¥ velja natanko tedaj, kojea 1ali p = q.

Dokaz. Naj bostaa,b > 0in p,qe Q.

1.

Najbop= Tinqg= 'g kiersom,n,k,£ € Zinn,¢ # 0. Tedaj je

ap . aq — {Vam . \f/a — w am-£+k-n — a%&kn — a%+l7< — ap+q.



. Najbop = T. Ker je
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je enakost— = (—) = a P dokazana.
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je enakost dokazana.

. Najbop="inq=% Kerje

(@%)7 = (ah)" = \f(ah)k = y(Vamy = @k = Vark = a¥ = abt = P9,

je enakostg®)? = a”9 dokazana.

. Naj bop = 7. Ker je

a’-bP=an-bi = Van- Vbmn= Vam-bm = {/(a-b)" = (a- b)7 = (a- b)®,

je enakostP - bP? = (a- b)P dokazana.
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je enakos(g) = (9) dokazana.
b a



8.

10.

11.

Naj bop = T, n > 0. Tedaj velja, da je
aP>1 = +Van>1
Po trditvi o korenih (t@8ka 9.) je torej
a>1 < a">1

in po trditvi o potencah s celimi eksponentii@ 8.) je neenakost” > 1
izpolnjena natanko tedaj, ko je bod&i> 1 inm> 0 bodisia< 1inm< 0.
Torej je neenakost® > 1 izpolnjena natanko tedaj, ko je bodasi> 1 in
p > 0 bodisia< 1inp < 0.

Naj bop = 7, n > 0. Tedaj velja, da je
<1 = +Va"<Ll
Po trditvi o korenih (t@ka 8.) je torej
<l < a"<«1

in po trditvi potencah s celimi eksponenti {ta 9.) je neenakost™ < 1
izpolnjena natanko tedaj, ko je bod&i> 1 inm < 0 bodisia< 1 inm > 0.
Torej je neenakost® < 1 velja natanko tedaj, ko je bodigi> 1inp <0
bodisia< 1inp> 0.

Naj bop = T, n > 0. Tedaj velja, da je
=1 = Va=1
Po trditvi o korenih (tdka 10.) je torej
=1 < a"=1

in po trditvi o potencah s celimi eksponentii@ 10.) je neenakost” = 1
izpolnjena natanko tedaj, ko gg= 1 alim = 0. Torej enakosa® = 1 velja
natanko tedaj, koja=1alip=0.

Ker je
a\P
a’<b? = (5) <1,
je po taki 9. neenakost® < bP izpolnjena natanko tedaj, ko je bodésk b
in p> 0 bodisia>bin p<0.



12.

13.

14.

Ker je
a\P
ap = bp — (B) = 1,

je po ta&ki 10. enakostP = bP izpolnjena natanko tedaj, ko g = b ali
p=0.

Naj bop=Tinq=% n,¢> 0. Tedajje

<al = Van<Vak e aMm<a"n
Po trditvi o potencah s celimi eksponenridka 13.) velja, da j@’™ < ak"
natanko tedaj, ko je bodigi m< k-nina> 1 bodisi¢-m>k-nina< 1.
Zato je neenakost”® < a“ izpolnjena natanko tedaj, ko je bodei> 1 in
g> pbodisia<1ling< p.

Najbop = Tinq= % n,¢> 0. Tedaj je

F=al = Van=Vak = a™m=a"
Po trditvi o potencah s celimi eksponentifka 14.) velja, da j@™ = a"
natanko tedaj, ko jé-m = k-nalia = 1. Zato enakos = a“ velja natanko
tedaj, kojea=1alip=gq.



