
Vaje 7: Dominantne mnoºice

1. Dan je graf G, prikazan na spodnji sliki. Dolo£ite γ(G) in Γ(G).

2. Dokaºite, da je γ(Ḡ) ≤ 2 za vsak graf G z diametrom vsaj 3.

3. Naj bo G povezan graf z diametrom 2. Dokaºite, da je γ(G) ≤ δ(G).

4. (a) Dokaºite, da za poljuben graf G velja: 1+diam(G)
3

≤ γ(G).

(b) Naj bo d najve£je tako ²tevilo, da obstaja d paroma disjunktnih pod-
mnoºic mnoºice vozli²£ grafa G, za katere velja, da so dominantne mno-
ºice grafa G. Dokaºite: d ≤ δ(G) + 1.

5. Dokaºite: γ(G�H) ≤ min{γ(G) · |V (H)|, γ(H) · |V (G)|}.

6. Mnoºico Dk ⊆ V (G), k ≥ 1, imenujemo k-dominantna mnoºica grafa G, £e
ima vsak x ∈ V (G) \Dk vsaj k sosedov v mnoºici Dk. Z γk ozna£imo mo£
najmanj²e k-dominantne mnoºice grafa G.

(a) Utemeljite, da za vsak graf G velja naslednja neenakost: γk(G) ≥ γ(G).

(b) Navedite primer neskon£ne druºine grafov Gi z lastnostjo γ2(Gi) =
γ(Gi) in primer neskon£ne druºine grafovHi, za katere bo veljalo γ2(Hi) >
γ(Hi).

(c) Dokaºite, da za vsak povezan graf G velja: γ3(G) ≥ γ(G) + 1.
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