1. Ekonomija zavarovanja

1. Predpostavimo, da ima lastnik vrednost premozenja enako 10000€. Naj
velja:
e u(0)=-1,
¢ 1(10000) = 0,
e verjetnost, da se lastnik sooé¢i z nakljuéno izgubo X znasa 0,5, ver-

jetnost, da ostane pri trenutni vrednosti premozenja pa 0, 5.

Pri takih pogojih je lastnik pripravljen placati najvecji znesek G za po-
polno zavarovanje svojega premozenja po naslednji shemi

X G
10000 | 6000
6000 | 3300
3300 | 1700

a) Dolocite Se preostale tri vrednosti lastnikove funkcije koristnosti u.

b) Izracunajte naklone premic, ki povezujejo tocke na grafu u(w) in
izracunajte stopnjo spremembe naklonov med odseki.

—5w

2. Odlociteljeva funkcija koristnosti je podana s predpisom u(w) = —e
Na razpolago ima dve nakljuéni ekonomski moznosti X in Y. Pri tem je
X ~N(5,2) inY ~ N(6,2.5). Kateri moznosti bo dal prednost?

3. Odlociteljeva funkcija koristnosti je podana s predpisom u(w) = y/w, nje-
gova trenutna vrednost premozenja pa znasa 10. Sooca se z naklju¢no
izgubo X, ki je porazdeljena enakomerno na intervalu (0,10). Koliko
znaSa najvecji znesek, ki ga je odlocitelj pripravljen placati za popolno
zavarovanje proti nakljuc¢ni izgubi? Ali rezultat preseneca?

4. Odlociteljeva funkcija koristnosti je podana s predpisom u(w) = w —
0,01w?, w < 50. Odlocitelj bo obdrzal premozenje w z verjetnostjo p
in izgubil premozenje v vrednosti ¢ z verjetnostjo 1 — p. PoiS¢ite najvecjo
zavarovalno premijo, ki bi jo lastnik plac¢al za popolno zavarovanje, ce

a) w =10, ¢c=10, p = 0.5,
b) w =20, ¢ =10, p = 0.5,
¢) Izracunajte a) in b), ¢e je odlociteljeva funkcija koristnosti podana s

predpisom u(w) = —e 001w,

5. Naj bo u funkcija koristnosti, za katero velja: «'(w) > 0 in u”(w) > 0.
Dokazite, da v tem primeru velja G < p.



10.

11.

Verjetnost, da posest ne bo poskodovana je 0,75. Gostota porazdeli-
tve nakljuéne izgube X, za = > 0, pa je podana s predpisom p(z) =
0,25(0,01e=%0%1%), Lastnik posesti ima funkcijo koristnosti definirano kot
u(w) = —e~%995%  Jzracunajte

a) pricakovano izgubo naklju¢ne spremenljivke,

b) maksimalno zavarovalno premijo, ki jo je pripravljen placati lastnik,
za popolno zavarovanje posestva.

Koliko ve¢ od pricakovane izgube bo placal lastnik za popolno zavarovanje
posesti?

Lastniku iz naloge (6.) so ponudili zavarovanje, ki bo krilo polovico
kakrsnekoli izgube v prihajajocem obdobju. Pricakovana vrednost delne
izgube je K (%) = 12,50. Izracunajte maksimalno premijo, ki jo bo placal
lastnik za to zavarovanje. Koliko visja bo premija od pricakovane delne
izgube?

Gostota porazdelitve nakljuéne izgube X je

(@) = 0.75 ;o x=0
PRI=190,25(0,01e=%017) ; 2>0
Lastnikova funkcija koristnosti je podana s predpisom u(w) = —e %005,
Popolno zavarovanje lahko kupi za 40€, zavarovanje, ki bo krilo polovico
kakrsnekoli izgube pa za 25€. Katero zavarovanje se mu bolj splaca?

Naj bo podana funkcija koristnosti u(w) = Inw.

a) Zavarovalnica Z; z neto vrednostjo 100 in funkcijo koristnosti u(w)
je sprejela tveganje X (in za to prejela premijo) z verjetnostno po-
razdelitvijo P(X = 0) = P(X = 51) = 1. KolikSen je najvecji znesek
G, ki ga je potrebno placati drugi zavarovalnici Z3, da se zavaruje v
celoti?

b) Zavarovalnica Zs z neto vrednostjo 650 in funkcijo koristnosti u(w) je

pripravljena sprejeti zgornje tveganje. KolikSen je najmanjsi znesek

H, ki bi ga ta zavarovalnica sprejela kot premijo, ki pokrije celotno
izgubo?

Naj ima odlocitelj funkcijo koristnosti u(w) = —e~** in naj bo izposta-

vljen nakljuéni izgubi X ~ x?(n). Za 0 < a < % poisci najvecjo mozno

zavarovalno premijo G, ki jo je odlocitelj Se pripravljen placati za popolno

zavarovanje proti nakljucni izgubi.

Naj bo gostota nakljuéne izgube X podana s predpisom p(x) = 0, 1le= %1%
za vsak x > 0.

a) Izracunajte pricakovano vrednost nakljucne izgube X.



b) Ceje P=5 (neto premija, ki jo je odlocevalec pripravljen placati za
zavarovanje s kritjem izgube), dokazZite, da zavarovanji, ki sta podani
s predpisoma
b I(l’):%,.’ﬂzo,
0 o e<d oL
oId(m)—{x_d : xzd,kjerjed—101n2,
predstavljata mozni zavarovanji za 8 = 5.

12. Naj bo gostota nakljuéne izgube X podana s predpisom p(x) = ﬁ, za

vsak 0 < z < 100.

a) Izracunajte pricakovano vrednost in disperzijo nakljuéne izgube X.

b) Obravnavajte delno zavarovanje oblike I(x) = kz, 0 < k < 1 in
zavarovanje z odbitno fransizo d ter dolo¢ite k in d tako, da bo neto
premija zavarovanja v vsakem primeru znasala § = P = 12.5.

c¢) Dokazite, da je D[X — I(X)] > D[X — I4(z)].



